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1. m;n ÏÚç �" �/» {��$UW a1; a2; � � � ; am ÏÚç �$Å!|Ùf1; 2; � � � ; ng¥ �)im �"ÉÚç ��Ñ afÇÚêim

�) �"ÏÚï¥ df �.» ÏÚê �%» ÐÔä�$�'» �"UW !"�". �%»�#¸ ai + aj 5 n (1 5 i 5 j 5 m)�$

�/» �,¸�"É!~Ñ k(1 5 k 5 m)�" ÐÔç:@!"�* ai + aj = ak �$�". �$CG ��ÇÚò �$¸

a1 + a2 + � � �+ am

m
=
n+ 1

2

ÏÚê ÐÚò �-É!"�".

�|Ð�%»�,Ä ^fÇÚç 1 5 i 5 n9L 4@?@�), ai + am+1�i = n+ 1�$ÄÏÚê _f�$�".

2. ABC ÁÆç AB = AC �'» �$ÇÚò�/» �"Ä�"¸!6Ü �$�".

(i) M ÏÚç BC¥ ÐÖò�,Ä �$UW, O ÁÆç �$¸�.» AM �"É9L �$È UW OB �" AB 9L {� �$¸�$ �$2L

!"ÁÆç �,Ä�$�".

(ii) QÁÆç B;C �� �"ÉÚç �,Ä chim �.»ËØ BC �"É¥ �$Ä¥¥ �,Ä�$�".

(iii) E ÁÆç �$¸�.» AB �"É 9L �$ÈUW F ÁÆç �$¸�.» AC �"É 9L �$ÈÁÆç �,Ächim, E;Q; F ÁÆç �)im

�"ÉÚç �,Ä�$UW ÇÔò �$¿ �$¸�.» �"É 9L �$È�".

�$CG, OQ�" EF 9L {� �$¸�$¿ �$¿ cgÛßòËØdf �.»ÏÚç QE = QF �$ÄÏÚê ÐÚò �-É!"�".

�|Ð�%»�,Ä OEBQ �� OCFQ�" ��Ñ 9L 3@ �,Å!"ÁÆç �" �"¸!6Ü�$Ä ÏÚê �"ÏÕò!"�".

3. �$Ä¥¥ �" �/»{� k 9L 4@!"�* f(k)ÁÆç �$Å!|Ù fk+1; k+2; � � � ; 2kg¥ ��ÑafÇÚê ÐÖò �$

�'»�,Å ch ln�$ JKÛÏÚê CG �,É{|Ð!$ 8L 2@¥ 1�%»ÏÚê �"�${�im �"ÊÁÆç {�ÇÚê¥ 2@{��" !"�".

�$CG

(a) �"¸ �" �/»{� m9L 4@!"�* f(k) = mÏÚê �%»ÐÔä�$�$ÁÆç �" �/»{� k �" �,¸ �)\f !"�"

�$È ÏÚïÏÚê ÐÚò �-É !"�".

(b) ´$¥ �"É�,É�$¸ ÏÚê �%» ÐÔä�$�$ÁÆç k �" �%» !~Ñ2@ �%» ÐÔç:@!"ÁÆç �" �/» {� nÏÚê ^fx� sv!"

�".

�|Ð�%»�,Ä g(k) = f1; 2; � � � ; kg ÐÖò9L�) 2�'»{� ln!8Ñ�,Å 9L�) 1�$ �,É{|Ð!$ 32@�'» {�

ÇÚê¥ 2@{�

f(k + 1)� f(k)ÁÆç 2k + 1 �� g(2k + 2)9L �"�" �"¿�" �$ÄÏÚê �$ÏÕò!"�".

1



:L 2�$¿ ÊØ:L

4.
n3 + 1

mn� 1
�$ �,É{��" �$2L !"ÁÆç �" �/»{�ÇÚê¥ ÍØ�) �"É (m;n)ÏÚê ^fx� sv!"�".

�|Ð�%»�,Ä mn� 1 j n3 + 1�� mn� 1 j m3 + 1�$ ÇÔò�$ �$ÄÏÚê _f�$�".

5. S ÏÚê �1 _f�" ½Æç �$¿ {�ÇÚê¥ �$Å!|Ù �$�" !"�". �$CG �"ÏÚï df�.» ÇÚêÏÚê �%»ÐÔä�$�$ÁÆç !|Ø

{� f : S ! S ÉÚê ^fx� sv!"�".

(i) S 9L �$È ÁÆç ^fÇÚç x; y 9L 4@!"�*

f(x+ f(y) + xf(y)) = y + f(x) + yf(x);

(ii) !|Ø {�
f(x)

x
ÁÆç sv �%» �1 < x < 09L�) �"É ÐÚò�"!"UW ]f !~Ñ sv�%» 0 < x 9L�)\f �"É

ÐÚò�" !~Ñ�".

�%», !|Ø {� g(x)�" !~Ñ sv �%»9L�) �"É ÐÚò�"!~Ñ �"ÁÆç �.ÇÏÚç U[ sv�%» �"É9L �$ÈÁÆç �$Ä¥¥ x�

�,Ä x < y 9L 4@!"�* g(x) < g(y)�$Ä ÏÚê ÈÚñ !~Ñ�".

�|Ð�%»�,Ä x = y �"UW ÁÔøUW, f(u) = u�" �$ÁÆç u¥ �"ÆÏÚê sv?@ËÔç�".

6. �"ÏÚï¥ �,É�$¿ ÏÚê �%»ÐÔä�$�$ÁÆç �" �/»{�ÇÚê¥ !~Ñ ��ËØ�$Å!|Ù A�" ÐÔç:@!|Ø ÏÚê _f�*�". :

af{�ÇÚêim �$���) �'» �$Ä¥¥ z� !~Ñ�$Å!|Ù S 9L 4@!"�*, �"�/»{� k = 2 �� S¥ �)im

�"ÉÚç k 2@¥ ��ÑafÇÚê¥ ¼¾ðchim ln�$�$ÁÆç x� �" �/»{� m 2 A �� n 62 A�$ ÐÔç:@ !~Ñ

�".

�|Ð�%»�,Ä �"ÏÚï�� �"Í ÏÚç �$Å!|Ù ÏÚê CKÉ�"¸!~Ñ �".

A = f2� 3; 2� 5; 2� 7; � � � g [ f3� 5� 7; 3� 5� 11; � � � g

[ f5� 7� 11� 13; � � � g
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